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Resumen Matematicars de Bach. para la Universidad

Bloque |
flgebra

Tipos de matrices

(Bse) (109

) |

Todos iguales

) (f

n £l
0

1 2 3
A= -1 0 6 2
4 9 -8 3 6

>

o)

Trasposicion Canwbianwos filas por colummnas

1
9
-8

Rango de vna matriz

@ Es el niumero de filas o columnas
Linealmente independientes

Invetsion por gavss (A|) —) - (A"

@ Coincide con el orden del mayor

Triangular Triangular  Diagonal Escalar determd te d breatri
S],("Peyi,or l’,y\,-fcrl:or Oaw},biados Permutar ﬁLas eLCermLnante ale sSUs suomacriLces OUAC
lguales de stgno Multiplicar una fila por un nimero sea no nulo.
( (1) (1) 8 ) ( 8 8 8 ) ( *52 ) ( { —01 ‘;D Sumar a una fila wna combinacion de otras | @Para caleularlo, hacewos ceros por debajo
00 1 000 2 L‘;o Ceros . < . de La diagonal principal (con gauss)
) A L, Inversién por adjunta |~ 2 Agi(AT) i P g
ldentidad Nula Stmétrica Awntl stmétrica , contamos el niumero de filas wo nulas
Decterminantes Determinante por adjuntos Propicdades de los determinantes
, , T A1—1 _ ) o
Orden 2: AR El determinante es igual a la suma de Los productos de los | @ |47 =14l @ 471 =45 @ |ad]=a"[4]
Al = (f =ad — be 7 ! 1
@4 elementos de una linea (cualguiera) por sus adjuntos @|A-B|=|Al-|B| - |A" = |A]"
: F,=2F,

Ovrden 3: Regla de Sarvus

+ -
= aei + bfg+ dhc — (gec + dbi + fha)

Ovden 4 0 mds: desarvollamos Por ad\juw’cos

d e F
g h

Y v v
a b ¢
[Al=1d e f|=+a Z Zf’—bd ‘Zf +c g ;
g h i T g 1 g
vecuidado con Los signos de Los adjuntos: ( + - )

l

=0

D

¢ Si las filas o columnas son |
2 10

Linealmente alepewaliewtes el
determinante es cero

@ St a una fila o columna le sumamos una
combinactén Lineal de Las demds, el
determinante no cambia

Sitemasde . 54viz de coeficientes

ecvaciones | x. yatriz de incégnitas

B: matriz de términos tndep.
A*=(A|B): matriz ampliada
n: nimero de Lncdgnitas

AX=B

Teorema de Rouché-fFrobenivs

Rg (A) =Rg (A*) =n—sistema compatible determinado (SCP)— solucion unica
RY (A) =Rg (A*) <n—sistema compatible indeterminado (SCt)— » soluciones

R (A) =Ry (A*) Dsistema incompatible—>No hay solucion

St quieres
mdés contenldo
como éste

Resolucién de sistemars

Primera forma:

Seqgunda forma:

Escalonamos el ststema con Gauss Y resolvemos

St el sistema es SCD: A'X=B—>

Tercera forma (Cramer):

A=(C, C,C,), entonces:

St el sistema es SCD con n==3 y Uamawmos ¢, ¢, y C, a las columnas de A,

_|B & Gy

ey

B G| _|¢1 & B

4]

|A] |A]
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Bloque Il
funcioners

funciones clementales £(x) L (x) limites Continvidad S¢ puede dibujar La grifica sin
£0) y mx+wn £ /c" £ lim f(x) = cuando x se acerea . levantar el boli del papel
0 w=tga) L 1 x L T—a mucho a a, las imdgenes f es continua en a si lim f(:n) = f(a)
- X X t se acercan mucho a L rera
£(x) £(x) f()o E (X) 4 x /\2 s @ Discontinutdad esencilal o tnevitable
cen(x) c0s (x) / ‘ o0/0: factorizar o L'Hopital £0)
DN L If / / k o/ proenes de tnfinito o L'Hbpital A ;gflll f(@) / ' Salto
\_ / — X\ _ T‘i / / xa\;/ ‘ ‘ O-0: se Pasa a o/0 o /0 ~
/ ) ., , a
— — = Lnoleterne. | 29-%%: X Y - por La expresion conjugada @ Discontinuida evitable x
Derivacion w h(z) _ lima e h(z)(f(z)—1) O o
, A\ , . 1 lim f(x) = g M
f derivable en a si existe Y es finito el Limite — 3 lim f(z) # f(a) /o/\
€s La pendiente o o .. h(z) _ lime_q h(z)In(f(2)) e '
. — r—a a
iy _ o Jlat+h) = fa) | delarecta OO’D';}EELJC(”T) ¢ X
f'(a) = lim
h—0 h tangente a La
grafica Grafica de una funcion. Asintotas. Gréfica de una funcién. Monotonia
f(x) f(x) f(x) .
Verticales Horizontales f(x) // () \\
a X 1 X X = AN
Derivable No derivable No derivable £6) / \ fx) X ’ X
B ~ Crecientes>{ >0 Decreciente>f <o
rRecta tangente: |y = f(a) + f'(a)(x — a) a X — =X £00 £0 00  culdado
lim f(x) = o0 xgl'inx f(@) =10 /N A2 f'=07extremo
Propiedad:| derivable—continua ol X X
Oblicvas i L= . Lo
Grafica de una funcion. Proceso () @) Méiximo rel. =>f'=0  Minimo rel. =f'=0
1. Dominlo 2. Stmetrias 3. Continuidad AN xEI:Ii:loc T %000 Fara caLcl:tL’ar E)(trimos VfLatL\/DS, caLchj.La nos
4. Asintotas 5. Mownotonia 6. Curvatura Y= n= lim (f(z)—mz)#+oc PMW;D,S crdbtwos »(f _0; 5, ueg; Lss cdasn;ﬁ;amos
7. Corte com efes - es’f? tando el signo de f" alrededor de cada punto
cricLco

Calculo de primitivas

Inmediatas aPLicamos La tabla

Partes

/udvzuv—/vdu

Paso 1: st grado (wumerador) zgrado (denominador) hacemos el coclente
< Raiz real simple v

Racionales /P(x)9 Coclente de
T . ,

Q(x) PoLtwomLos

Paso 2: caleulamos Las raices del denominador =0. Pueden ser,

Raiz real maLt'LpLe rde muLtLpLLcLalaal w

cH s
Paso 3: descomponemos en fracclones simples g EI% = - il o Tfilr + G f_}?r)g TER (Il_gny)n 3,”\“/
: ki Z Z : Matematicas

Paso 4: integramos cada una de Las fracciones simples gque son inmediatas Berardo Castifeira
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Geometlria

Sown las progecaiowes del vector v ewn Las

Operaciones. Suma y producto por escalar

Definicion Componentes de un vector
direcciones L) Y R
z /ﬂ 9 a+o a+o k4
) / Dlreccion N . - . . _,
Sewntido -~ VA v U= Uzt + VyJ + vk (p:“ Vy, /Uz)
AN Ve
v U] = 4/v2 + v2 + v2 h
Médulo LT ) ’ . : 7 AB=0B—0OA b
Vi o AR J G +b=(az +ba)i + (ay +by)j + (az + b )k
/ X kd = kagi + ka ka.k
AB:"B;»—AIM—(BM—AN—(\B;—A:)]: Qg + y] + z
Operaciones. Producto escalar Operaciones. Producto vectorial -~ Aven del paralelogramo
N (f,'fi: || |b] cos 6 2 Médulo: @ x b| = |d]|b] sin 6 b p i 7 K
/ a - ? == af.z‘b$ + a/yby + azbz - Direccf,éw B - a X b = Za)x Cbly ZZ
KABO > g.-b= Ortogownales b ,
b b=0 ? z R EZ@ Sentido: Regla e la mano derecha SR
] cosb = GRS S~ >
Opecraciones. Producto mixto Ecuacion Yectorial de una recta | Ecuacion continua de una recta | Ecuacion de un plano
- R A= (B v }
C ‘A [a7 b7 Ej = Q- (b X E) P 7 | - | P U: (’Ulall/YQ.' U:;) % N = 4 BC)
F(t) = OP + tU , \
.ﬂ’ En valor absoLuto,) o P = (zp,yp,zp) P= P.Yp.2p)
>/ - es el volumen del o) \
a .
paralelepipedo z(t) =[zpl+ fu]
U= (v1, va, v: a8 = — 1 2=z
e ar as o tenem ) W) —lyp b tlos £ PP |[A(z—2p)+ Bly—yp)+ Clz = 2p) =0
(@ b.cl=1b1 by b3 P=(eryp.2p) | 2(8) =(zp It tlug £ - &
Ci C3 €3y

€Ecuacion de una circunferencia en el plano

€Ecvacion de una elipse en el plano

Semi ejes: a ybo

b x Y

¥+—:1 Y

Y cewntro: (a,b)
b Radio: R Y
—x [aPr = =] | €
También: x2+y2+Dx+b|7y+lf’:O a
\ v v
20 -2b a2+b2-RrR=

b2

Ecuacion de una csfera en el espacio

St quieres mds
contentdo como éste

centro: (a,b,c) escanea el RR

rRadlo: =R

“+(y—b)?

+(z—c? = R?




u/

y=Vu=y = a1
y =ulp(z)] =y = u'o(z)] (z)

v— /

y=u"=y =u"vInu+ou

y=senu =y =u cosu

y=cosu=y = —u'senu
/

yztgu:>y’:u’(1—|—tg2u) =

cos? u
/
U
y = arcsenu = y = ———
V1—u?
/
U
= arccosu =y = —————
y y 1— 2
u/
= arctgu = ¢’ =

1
/ 0dr = a7 1 C
Ina

/coswdx =senx + C

d
/ ;C =tgx+C
cos? x

/Chmdm =Shz - C
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A S e o formulas de derivadas. integrales y trigonometria
(] (] 4
Derivadars Integrales Trigonometria
y=cte. =y =0 /az _ae B fingulos importantes Zngulo “n T oos T tan
, 1 p+1 0; 27 0 1 0
y=u=1vy =au’ "u /efdm—e o T/6~30° | 1/2 [ V3/2]1/V3
4 ~ 45° 2/2 2/2 1
y:U'Uiy,:u,‘fU—f—U'vl 77':?3’\’600 £§2 \g;é \/g
i , /sonxdm——cosx+C .
u:> , UV —uv 7/2 ~ 90 1 0 7
Yy=-—=Y =——5 / o T ~ 180° 0 -1 0
v v iy K + 8 37/2 ~270° | -1 0 7
/ / .
y=e" =y =e'u /Sh wde — Cha 4 C Angulors en otros cuadrantes:
y=a" = y/ =a"u Ina cuadrante 2: sen(m — a) = sen« cos(m — a) = —cosa
) dx “ Iz +C cuadrante 3: sen(m + a) = —sena  cos(m + a) = — cos
u 4 — = — y — =
y=Inu=1y = — Cuwadrante 4: sen(—ao) sen o cos(—a) = cos(a)
u

Otras Formulas importantes:

sen®a +cos’a =1

cos”a = L(1 4 cos(2a))
2a) = 2 . R
sen(2a) = 2sen « cos 3 sen” a = L(1 — cos(2a))
cos(2a) = cos® a — sen® o o
sin =4,/ %(1 —cos®)
sen(a £+ 3) = sen v cos B + sen 3 cos v V2
cos(a + B) = cos v cos 3 F sen 3 cos av Cogg:iv/%( + cosb)

d 1 1
/%:—arctg§+02——arccotz+0
45 = (1 a a a a
/ A iln ] I —(1/a) Arg Th(z/a) + C,  si|z/a| <1
2—a2 2a |r+a | —(1/a) ArgCth(z/a) + C, si|z/a| > 1
dx x x
/ﬁ—arcsena+0——arccosg+0
dx 5 5
In (z 4+ V2% — a?) = ArgCh(z/a) + C, sizx>a>0

/ﬁ :{ —In(-z++a? - a?) = — ArgCh(-z/a) + C,

sizx < —a<0




